Programowanie rozszerzone

Lista zadan nr 2

Na ¢éwiczenia 91 10 marca 2010

Moéwimy, ze formuta ¢ logiki I-go rzedu jest logiczna konsekwencja zbioru formut F, co zapisujemy
F E ¢, jesli w kazdej strukturze, w ktorej prawdziwe sa wszystkie formuly ze zbioru F, prawdziwa
jest rowniez formuta ¢.

Zadanie 1 (2 pkt). Udowodnij, ze jezeli C' i D sa klauzulami w logice I-go rzedu, A i B formutami
atomowymi a 6 najogdélniejszym unifikatorem A i B, to {C'V A, DV =B} = 6(C Vv D).

Zadanie 2 (2 pkt). Niech F bedzie zbiorem formul a ¢ formula logiki I-go rzedu. Udowodnij, ze
1. F | ¢ wtedy i tylko wtedy, gdy zbiér formul F U {—¢} jest niespelnialny;

2. F jest niespelnialny wtedy i tylko wtedy, gdy istnieje formula ¢ taka, ze F = ¢ i F = .

Zadanie 3 (2 pkt). 1. Niech ¢ :=Vz.3y.p(z,y)iv¢ := Jy.Ve.p(x,y). Ktore z formul pAY, pA—,
¢ A 1 - Ay sy spelnialne? Czy te spelnialne formuty sg prawdziwe w jakiejs strukturze
o dziedzinie bedacej zbiorem liczb naturalnych? Czy ktéraé z tych formul jest prawdziwa w
dowolnej strukturze? Jesli nie, to podaj przyktad takiej formuty.

2. Pokaz, ze formuta

(Va.—p(x,x)) A (VeVyVz.p(x,y) Ap(y, z) = p(x, 2)) A (Ve.3y.p(z,y))

nie jest prawdziwa w zadnej strukturze o skonczonej dziedzinie. Czy jest ona spelnialna?



