Zadanie z matematyki I

Za poprawne rozwigzanie catego zadania mozna otrzymac 12 punk-
tow. 4 punkty dajg ocene dostateczng, 5% — dostateczng z plu-
sem, 7 — dobrg, 8% — dobrg z plusem, a 10 — ocene bardzo
dobrg.

(a) Wskaz wystapienia zmiennych wolnych w formule
Ve>ydz(y<zAz<zx)

Zaneguj te formute i doprowadz do postaci, w ktérej nie wystepuje sym-
bol negacji (mozna uzywaé symboli relacji <, <, >, >, =,#) (3 punkty).

(b) Uzupeij ponizej zamieszczone réwnowaznosci o odpowiednie (tzn. row-
nowazne zdaniom po lewej stronie symbolu <) zdania, nie uzywajgc
spdjnikéw logicznych (V, A, =), uzywajac za to odpowiednich operacji
rachunku zbioréw, jak pokazane jest w pierwszej, przyktadowej réwno-
wazno$ci. Dopisane zdania powinny by¢é mozliwie krétkie.
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(4 punkty).

(b) Zdefiniujmy ciag liczb naturalnych ag, a1, ag, ... w nastepujacy sposob:

ag = 2
a)p = 1
ant2 = Ont+ Gni1 (dla dowolnej liczby naturalnej n)
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Udowodnij indukcyjnie, ze dla kazdej liczby naturalnej n zachodzi na-
stepujace zdanie:

jezeli n jest liczba parzysta, to an > ant1,
jezeli natomiast n jest liczba nieparzysta, to an < an41-

(5 punktow).



