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. (a) Podaé definicje (i) uwarunkowania zadania (ii) algorytmu numerycznie poprawnego
(b) Zbadaé¢ uwarunkowanie zadania obliczania wartosci funkgji (a) f(z) = =, (b) f(x) = sin z
. Podac¢ doktadne sformutowanie zadania interpolacyjnego Lagrange’a, a nastepnie udowodni¢,
ze ma ono doktadnie jedno rozwiazanie.
. Niech bedg dane liczby tg, t1, .. ., tn, € [a, b] oraz punkty na plaszczyznie (zo, yo), (T1,Y1)s - - -5 (Tn, Yn),
gdzie
i =x(t) vi=yt:) (=01,...,n)
a x 1y sa pewnymi funkcjami zmiennej t. Krzywa interpolacyjna przechodzaca przez podane
punkty definiujemy wzorem

Kn(t) = [Ln(t), Mn(t)] (@ <t <b)

gdzie wielomiany L, i M, interpoluja odpowiednio funkcje = i y w wezlach tg,t1,...,t,.
Ktérej z poznanych postaci wielomianu interpolacyjnego nalezy uzy¢, zeby zminimalizowaé
koszt wyznaczania punktu K, (t) na krzywej? Uzasadni¢ odpowiedz.

. Niech dla funkeji f(z) = €* (-1 <z < 1) wielomiany u,w € [[; beda takie, ze

(a) w(zy) = f(zx)(k=0,1,2,3) gdzie zg = —1, 21 = — 3,20 = %7;103 =1;
(b) w(zxy) = f(zx)(k =0,1,2,3) gdzie to, t1,ta,t3 sa zerami wielomianu Czebyszewa Ty.

Poréwnaé oszacowania bltedéw max_1<z<1|f(x) — u(z)| i max_1<z<1 |f(z) —w(z)|.

(a) Podaé doktadne sformulowanie algorytmu obliczania wartosci wielomianu
w(z) = 2cTo(z) + a1 Ti(x) + c2To(x) + ... + ¢, T (z) W punkcie .

(b) Uzasadni¢ algorytm podany w punkcie (a).
. Niech f bedzie funkcja okreslona w przedziale [a, b], niech zg, x4, ..., 2z, € [a,b] beda parami

rézne i niech wielomian L,, € [],, spetnia warunki L, (z;) = f(z;)(i = 0,1,...,n). Wykazac,
ze wowczas dla kazdego x €< a,b > {xo,z1,...,z,} zachodzi réwnosé
f(l') - Ln(l‘) = f[CC,,IO,Il, s 71771}(17 - ':CO)(J" - xl) T (CC - ‘T")
. Wykazaé, ze jesli w(x) = ™, to dla dowolnych parami réznych punktéw zg, 1, ..., T,—1 ma-
my
WX, 1, X1 = To+ X1+ oo+ Ty

. Niech H bedzie wielomianem, spelniajacym nastepujace warunki:
H(1)=0, H'(1)=2, H(2)=3, H'(2)=-1, H"(2)=0.

Wyznaczyé zero funkeji G(z) := H(z)/(x — 1), lezace w przedziale (0, 1).



