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M10.1.

M10.1.1. obliczamy caltke

M10.1.2. wykazaé co$ $miesznego

M10.2.
M10.2.1. calka
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M10.2.2. rzad

Zauwazmy, ze jesli f € [],, to rowniez h € [],,. Wezmy dowolny w* € []
wielomianem z [, ;. Zatem R,(w) = 0. Oraz:

. Wtedy w(z) = w* ((z — ) tez jest

n—1

1
wlaz +8) = vt (Lo +5-5)) = w'(a),
a quc Ry (w ) = LR, (w) = 0. Poniewaz, z zalozenia, 1zad Q,, = 7, to 3w € [[, \],_, taki, ze R, (w) # 0. Ale wtedy

o fin(w
“(L(z—0)) €I \II,_; oraz R} (w*) = L R,(w) # 0. Zatem rzad Q}, = r

M10.3.

Zgodnie ze wzorem wyprowadzonym na wykladzie (lol):
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zatem:
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Przeliczmy catke:
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Zauwazmy, ze (—1)¥ = (—1)7F, wtedy mozemy podstawi¢ wyliczona calke do wzoru na A,,_j, zawartosé calki skro¢my do
literki X:
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M10.4.

Pokazemy, ze Ay /(b — a) € Q. Wiec:

Af—a)= T[T =

e RIS =05

W naturalny sposob wszystko przed catka € Q, rozpatrzmy wiec sama catke. lloczyn wewnatrz niej to nic innego jak
wielomian postaci Xn: (an-t™), gdzie a,, € Z. Zatem caltke rozkladamy na sume catek: zn: }L(ai -t%). Teraz mozemy sprowadzi¢

i=0 =00
to do sumy:
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Teraz widzimy, ze a;,n't',n+ 1 € Q, wiec ST € Q zatem cala suma € Q, wiec cale A;/(b—a) € Q.




M10.5.
M10.6.
M10.7.

Indukcja po m (numer kolumny). 1. m = 0

2k
TO,k; = T2k = thlef (1‘5”) = gdme hk = 2k s Z‘Ek) =a+ ’Lhk
i=0

—Z dG >+f( 1) (2 = 2l)) = {f ciagta) —if(é’“)) (o7 =2l))  edrie € € (25,2)
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Zatem Ty , jest suma reimannowska dla f na przedziale [a,b], dla podziatu [a, b] na 2% réwnych podprzedziatow. Ponadto,

$rednia tego podziatu Py, to o(Py) = %52 == LNy Stad Ty, = S(f, Pr) LimicN ff, bo f jest ciagta, wiec catkowalna.
2. Zatézmy, ze Trp—1 i b, ff
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