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. Sprawdz, czy istnieje wielomian u € I3 taki, ze

u(x) 0<z<l1
S(I){ 2-2z)}® 1<z<2

jus

52 w punktach 0,1, 2.

jest naturalng funkcja sklejang interpolujaca f(x) = sin

. Niech P} beda wielomianami ortonormalnymi, o wspétczynniku wiodgcym réwnym ay. Udo-
wodnié, ze spelniaja nastepujaca zaleznos¢ rekurencyjna:

Pj(x)=ap Py(x)=a1(z—c)
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LPE (@) = (@ — ) Ppy — 22 Py y(a)
ag ak—1

flx) =2 w,(z) =22 - 27" cos((n + 2) arccos z)

Udowodni¢, ze w, jest n-tym wielomianem optymalnym dla f w sensie aproksymacji jedno-
stajnej.

. Niech R,, oznacza kwadrature przyblizajaca catke z f(z) = In(2 + x) za pomoca zlozonego
wzoru trapezéow. Wyznaczy¢ mozliwie male n, tak, zeby byla spetlniona nieréwnosé

I - R, <1077
. Czy istniejg takie wspolczynniki Ag, A1, As, ze dla kazdego w € II5 spelnione jest:

' _u@) = - w w
Lﬁd:ﬁ_%w( 1)+ A w(0) + Asw(1)



