Definicja 1. Wartosci wlasne )\ macierzy A to rozwigzania réwnania det(Al — A) = 0.

Twierdzenie 1. (Gershgorin) Macierz z przekatna dominujaca kolumnowo jest nieosobliwa. Poda-
tem bez dowodu.

Twierdzenie 2. (Faddiejewa) Metoda iteracyjna x = Bz + ¢ jest zbiezna wtedy i tylko wtedy, gdy
promien spektralny B jest mniejszy od jednosci. Podalem bez dowodu.

Twierdzenie 3. (tres¢ zadania) Metoda Jacobiego jest zbiezna dla macierzy D+ L+ U z przekatna

dominujaca kolumnowo.

Dowdd. Popatrzmy na wartoéci wlasne macierzy B = —D~1(L + U):
det(\ — B) =0

det\N[+ D Y (L +U)) =0
detAD™'D + D YL+ U)) =
det(A\AD™*D + D YL +U)) =
det(D"*(AD+ L+U)) =0
det(D™Y)det(AD + L+ U)) =0

Zauwazmy, ze skoro D! ma odwrotno$¢ D to nie moze by¢ osobliwa, czyli det(D~1) # 0.

det(AD + L+ U)) =0

D + L 4+ U jest nieosobliwa, gdyz jest dominujaca kolumnowo. Tylko dla A < 1 moze by¢, ze
AD + L + U nie jest dominujaca kolumnowo, wiec wszystkie wartosci wlasne A\ sa mniejsze od
jednodci. Zbieznosé z tw. Faddiejewe;. O



