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MO9.1. |2 punkty | Wykazaé, ze spoérod wszystkich wielomianéw postaci 2™ + ajz™ + ... +

ap+1 (z dowolnymi wspdtezynnikami aq, as, . . ., a,11) najmniejsza norme jednostajna
w przedziale [—1, 1], réwna 27", ma standardowy wielomian Czebyszewa T,.; =
2inTn+1.

M9.2. Jakie wazne wnioski z wyniku zadania M9.1 odnosza si¢ do interpolacji

wielomianowe;j?

M09.3. |2 punkty | Niech f bedzie funkcja ciagta na odcinku [a, b], a w,, — wielomianem stop-
nia nie wyzszego niz n. Udowodni¢, ze jesli istniejg takie n+2 punkty xg, x1,...,Tps1 €
[a,b], 2e zg < 1 < ... < Tpyq1lze

(1) [f(zn) = walzo)] = [If —wal[&" (k=0,1,...,n+1),
(i) f(z;) —wnlz;) = =[f(2jo1) —walz;)] (G =1,2,...,n+1),

to w, jest n-tym wielomianem optymalnym w sensie aproksymacji jednostajnej dla

funkcji f.

M09.4. |2 punkty | Niech f bedzie funkcja okreslona w przedziale [—1, 1] wzorem
f(2) = aoTo(z) + a 11 () + ... + ana T (2),

gdzie Ty, ..., T,y1 sa wielomianami Czebyszewa, a ag, ..., a,+; — danymi stalymi.
Sprawdzié¢, ze wielomian w, = agTy(x) + a1Ti(x) + ... + a, T, (x) jest n-tym wielo-
mianem optymalnym w sensie aproksymacji jednostajnej dla f w przedziale [—1, 1].
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M9.5. |2 punkty | Wyznaczy¢ pierwszy wielomian optymalny w sensie aproksymacji jedno-
stajnej dla funkcji f(x) = \/z w przedziale [0, 1].

M9.6. Wyznaczy¢ trzeci wielomian optymalny na zbiorze {0, 1,2, 4,6} dla funkcji
o wartosciach
z|0[1] 2] 4] 6
flx)|1]9]23]93]259

Mo9.7. Niech dla f € C[a, b] istniejg wszystkie pochodne i niech |f*)(z)| > 0 dla
x € la,blidlak =1,2,.... Wykaza¢, ze dlan = 0,1, ... zachodzi wéwczas nier6wnosé

En(f) > En—i-l(f)'

Stanistaw Lewanowicz



