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L8.1. |2 punkty | Niech {P.} bedzie ciggiem standardowych wielomianéw ortogonalnych w
przedziale [—b, b], z waga p(x), bedaca funkcja parzysta. Wykazaé, ze zachodzi zwiazek
rekurencyjny

Py(z)=1, Pi(x)=nu,
Pk(l‘) = :vpk,l(x) — dkpkfg(l‘) (k‘ = 2, 3, .. .),

gdzie dy, (k= 2,3,...) sa liczbami dodatnimi.
L8.2. Stosujac wynik zadania L8.1 dla [—b,b] = [~1,1]ip(x) = 1, znalezé Py, Py, P.

L8.3. | 2 punkty | Znalezé pierwszy wielomian optymalny dla funkcji sin mx w sensie normy

(/ rpas)

L8.4. |2 punkty | Niech {P;} bedzie ci@igierfl vxiielomianc’)w wprowadzonym w zafianju PS.l.
Pokazaé, ze woéwczas wielomiany Py, Ps, Py, . . . sa funkcjami parzystymi, a Py, P3, Ps, ...
— nieparzystymi.

L8.5. |2 punkty | Niech {P} bedzie ciagiem wielomianéw wprowadzonym w zadaniu L8.1.
Uzasadni¢ nastepujacy uogélniony algorytm Clenshawa obliczania wartoséci wielo-

mianu
Spi=aoPy + a1 P+ ...+ a, P
o danych wspotczynnikach ag, aq, ..., an,.
Obliczamy pomocnicze wielkosci By (kK =0,1,...,n + 2) wedtug wzordéw

By = ap + xBp11 — digq2Biyo (k=n,n—-1,...,0),

gdzie Bn+1 = 0, Bn+2 = 0.

Woéwczas jest s, (x) = By.
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L8.6. Znalezé zwigzek rekurencyjny wiazacy standardowe wielokrotnosci Tj, wielo-
miandéw Czebyszewa T}.

L8.7. |2 punkty | Zastosowaé¢ uogdlniony algorytm Clenshawa do obliczania wartosci wielomia-

nu 1
Sp 1= 560TO + ClTl +...+ C’nTn;

gdzie {T}} jest ciagiem standardowych wielomianéw ortogonalnych Czebyszewa.

L8.8. |2 punkty | Wykazaé¢, ze wielomiany Czebyszewa sa ortogonalne w przedziale [—1,1],
3!

z waga (1 — x2)~1/2,
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