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L3.1. Zalézmy, ze liczby €1, €9, ..., &, leza w przedziale [—27*, 27]. Uzasadni¢,

ze zachodzi rownosé .

(1) [[QA+e&)=1+0,,

i=1

gdzie 0, =1 + &3+ ... + &, + O(27%).

L 3.2. |2 punkty| Zaldzmy, ze liczba naturalna n spelnia nieréwno$é n < 2 - 2. Udowod-

ni¢, ze wowczas wielko$¢ o, z réwnosci (1) spelnia oszacowanie |o,| < w,, gdzie w,
definiujemy wzorem

2—t
2) B

11 ot
1—5712 t

L 3.3. |2 punkty | Udowodni¢, ze przy zatozeniu n < (0.1)-2" wielko$¢ (2) spetnia nieréwnosé
w, <N (1.06 : 2—t) .
Stad wywnioskowaé, ze wielko$¢ o, z réwnosci (1) spelnia przyblizona nier6wnosé

o, < n27t

~

L 3.4. Niech [ag, bo|, [a1,b1],... bedzie ciagiem przedzialéw zbudowanym za po-
moca metody bisekcji zastosowanej do lokalizacji zer funkcji f ciagtej w przedziale

[ag, bo]. Niech ponadto bedzie m,, := %(an +by,), a = nll_{glo My, OTAZ €, i= O — My,

(a) Wykazaé, ze [an, by) D [ani1,bni1] (n > 0).
(b) Ile wynosi stosunek dtugosci przedziatéw [ay,, by] 1 [ag, by] (n > 1)7?
(c) Wykazaé, ze

3) eal <277 (b —a0) (0> 0)
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L 3.5. Ile krokéw wedtug metody bisekcji nalezy wykonac, zeby wyznaczy¢ zero o
z bledem bezwzglednym mniejszym niz zadana liczba € > 07

L 3.6. Funkeja f(z) = 2™ — 0.06064 ma zero o = 0.0646926359947960 . . .. Dla

0 < n < 15 poréwnad rzeczywiste wartosci btedéw e, z ich oszacowaniami (3) (ozna-
czenia — jak w zadaniu L 3.4). Czy wielkosci |e,| malejg monotonicznie wraz ze
wzrostem n?

L 3.7. |2 punkty | Wyznaczy¢ wszystkie zera funkcji f(zr) = 2? 4+ 10 cosz z bledem nie
wiekszym niz 1074 Wskazéwka: Naszkicowaé¢ wykresy funkcji g(z) = 2% i h(x) =
—10cosz.

L 3.8. 7, doktadnoscia 4 cyfr dziesietnych wyznaczy¢ punkt przeciecia krzywych
y=3r1iy=e".
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